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Аннотация: в статье рассматривается способ решения логарифмических 

неравенств способом рационализации. Работа будет полезна для учителей, пре-

подающих в старших классах, а также для учащихся 10–11 классов. 
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При решении логарифмических неравенств необходимо выполнить различ-

ные преобразования. При этом очень часто нарушается равносильность. Поэтому 

при решении логарифмических неравенств нужно следить за тем, чтобы равно-

сильность не нарушалась, так как проверку решения неравенства осуществить 

очень сложно, а в ряде случаев невозможно. Решению неравенств в вариантах 

ЕГЭ по математике посвящена задача 14. 

Предлагаю рассмотреть метод рационализации, который становится в по-

следнее время всё более популярным, поскольку помогает существенно упро-

стить решение неравенств. 

Суть метода рационализации заключается в том, чтобы в определённых слу-

чаях упростить неравенство и свести его к рациональному неравенству. Данный 

метод позволяет перейти от выражения f к выражению g, сохранив все решения 

в области определения F(x). 

Метод рационализации для логарифмических неравенств 

Выравнивание f Выравнивание g 

Loga f ∨ loga g (a-1)(f-g) ∨ 0 

https://creativecommons.org/licenses/by/4.0/


Издательский дом «Среда» 
 

2     https://phsreda.com 

Содержимое доступно по лицензии Creative Commons Attribution 4.0 license (CC-BY 4.0) 

Здесь знак  означает любой из знаков , ,  или . 

Сравниваются значения относительно друг друга и допускается случай, ко-

гда одно значение больше, а другое меньше и наоборот. Один из способов срав-

нения двух величин – это вычесть из одного другое. Если разность будет больше 

нуля, значит, первое число было больше. В первой скобке мы вычитаем из осно-

вания единицу. Это значит, что мы сравниваем основание с 1. Во второй скобке 

мы из одного под логарифмического выражения вычитаем другое, т.е. снова 

сравниваем их. 

Рассмотрим задание 14 (решение неравенств с логарифмами по перемен-

ному основанию). 

Пример 1. 

Решите неравенство:  

Решение: 

ОДЗ:{
𝑥2 > 0,

𝑥2 ≠ 1,
(𝑥-1)2 > 0

 

Воспользуемся методом рационализации: 

(𝑥2-1)((𝑥-1)2-𝑥2) ≤ 0, (𝑥-1)(-2𝑥 + 1) ≤ 0 

 

Ответ: 

 

Пример 2. 

Решите неравенство:  

Решение. 

ОДЗ:{
𝑥2 > 0,

𝑥2 ≠ 1,
х + 2 > 0

 

Воспользуемся методом рационализации: 
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(𝑥2-1)(х + 2-𝑥2) ≤ 0, (х-1)(х+1)(-х2-х-2)≤ 0, -(х-1)(х+1)(х-2)(х+1)≤ 0 

 

Множество решений исходного неравенства: 

 

 

Ответ:   

Пример 3. 

Решите неравенство:  

Решение. 

ОДЗ: {

5-х > 0,
5-х ≠ 1,
х+4

(х-5)10
> 0

 

Преобразуем неравенство: 

, 

,  

Воспользуемся методом рационализации: 

(5-х-1)(х+4-(5-х)0)≥0, (4-х)(х+3) ≥ 0 

 

Ответ:   
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